LINEARNA ALGEBRA

Determinante n-tog reda

IV Metod reprezentacije determinante u vidu sume determinanti

Ovaj se metod sastoji u razlaganju determinante na sumu determinanti koje lakse
mozemo izracunati.

1. Izracunati determinantu:
a+bh a+b, - a+b,
5 =a2+b1 a,+b, --- a,+b,

n

a,+b a +b, --- a +b

n n

V Metod izmjene elemenata dterminante

Metod promjene elemenata determinante primjenjuje se onda kada pomocu izmjene
svih elemenata determinante dodavanjem ili oduzimanjem istog broja ili promjenjive tu
determinantu dovedemo na oblik podesan za racunanje.

Ako je
a; a, - 4, a,+X a,+X - q,+X
a a a . a,+X a,+Xx -+ a,_ +X
Dn_ .21 '22 2n I Dn.: 21. 22' 2n. ,
a, a, - a, a,+X a,+X - a, +X

n
ondaje D,'=D+ xz A; » gdje su A kofaktori elemenata determinante D .
ij=1
Ovaj rezultat dobijamo tako $to determinantu D' razlozimo na sumu dvije determinante po
prvoj koloni, pa te dvije determinante razlozimo na sumu po drugoj koloni, pa ove
determinante po tre¢oj koloni... Detreminante koje u dvije ili viSe kolona imaju samo X —eve

su jednake nuli. Odavde je D'= D+ZA"_ , gdje su A, determinante koje u samo jednoj

koloni imaju x—eve. Ako ove determinante razvijemo po ovim kolonama dobit ¢emo da je

n
zaista D,'=D+ XZ A, - Na ovaj se naCin racunanje determinante D" svodi na raCunanje
i,j=1
determinante D i kofaktora njenih elemenata.
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1. Metodom promjene elemenata determinante izracunati determinante:

a X X X X+1 X X X

X a, X X X X+2 X e X
a) D,'=|x Xx a X by C,.'=| X X  X+2%2 - X

X X X a, X X X X+2"

2. lIzraCunati determinantu;

b b - b
b a b
D,'=|b b a b
b b b a

MnoZenje determinanti

3. Pomnoziti determinante na sva Cetiri nacina i uvjeriti se da je determinanta proizvoda
jednaka proizvodu determinanti:

1 0 2 3 1 -1
D=-2 11, D=0 3 -1.
1 03 2 2 1

4. IzraCunati determinantu predstavljajuci je u vidu proizvoda dvije determinante:

1+xy, 1+xy, - 1+xy,

_ I+%Yy, 1+X%y, - 1+Xxy,
n - . : .
1+x,y, 1+Xy, - 1+X)y,
5. IzraCunati:

S S S, - s, 1

S S, S s, X

2
D, =1S, S3 Sy Shar X

n

Sn Sn+1 Sn+2 ot SZn—l X

gdje je s, =X  + X% +...+s.".
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6. Dokazati jednakost:

s—a S-a, -+ S-—a, a a, - a
s—a s-a - S-a 0 a, a,.
p,=[ o % ()" (-1
5=, s-a - s-a 3 & - &

gdjeje s=a, +a,+...+a,.

7. lzraCunati:

1 1 1 1 1
1 ¢ & g &t
1 &2 & &8 gz(n—l)
D= 1 e & PEUSY
P U R (R g(n_1)2
. 2r . . 2&
gdje je £ =cos—+isin—.
n n
8. Dokazati da je :
8 a & a,
a‘n al a2 a‘n—l
D=la,, a, @& a,,|=f(a)f(s)...f (&)
a & g G

gdieje f(X)=a +aXx+..+aXx"" i &, &,...,¢&, sverazli¢ite vrijednosti n—tog
korijena iz jedinice.

9. IzraCunati determinantu:

1 a o a™t

n-1 1 a an—z
D — an—Z an—l 1 an—3

o a® o 1




