10.

ZADACI 17 ALGEBRE 1 - grupa 4

. Neka su H podgrupe grupe GG. Dokazati:

(a) Za svako x € G i xGx~! je takode podgrupa od G
(b) H'=H

. Dokazati da beskona¢na grupa ima beskona¢no mnogo razli¢itih pod-

grupa.

Neka su H i K podgrupe grupe G, a x,y proizvoljni elementi iz G. Ako
je Hx = Ky dokazati da je H = K

. Dokazati da za neprazan podskup K grupe G iz a,b,c € K slijedi

ab~tc € K ako i samo ako je K lijeva klasa za neku podgrupu H grupe

G.

. Neka su H i K podgrupe grupe G. Dokazati da je HK podgrupa grupe

G ako isamo ako je HK = KH.

Dokazati da Abelova grupa koja ima dva razli¢ita elementa reda 2 sadrzi
i podgrupu reda 4.

Neka je
H={a+bi|labeR a®+b*=1}

Da li je H podgrupa grupe C* = C\{0} s obzirom na mnozenje?

Neka je H podgrupa grupe G. Centralizator podgrupe H u G koji
oznacavamo sa C'(H) definise se sa

C(H)={r € G|zh=hx Vhe H}
Dokazati da je C'(H) podgrupa grupe G.

Neka je G grupa i Z(G) njen centar. Dokazati da je

Z(G) = () Cla)

acG
gdje je C(a) = {g € G | ga = ag} centralizator elementa a.

Naéi sve podgrupe grupe D!



